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Aplicaţii ale integralei definite 
 
Aria unei suprafeţe plane 

• Dacă : 0,∞  este o funcţie continuă, atunci mulţimea  
 

,

, │ , 0  

 .   
 

• Dacă : ,  este o funcţie continuă, care pe intervalul ,  ia atât valori pozitive, 

    

şi pentru calculul integralei se explicitează │ │  pentru , . 

 
Volum

 

 
se numeşte subgraficul lui  (este mulţimea punctelor din plan, cuprinse între graficul lui , 
axa  şi dreptele , ). 

 

cât şi negative, atunci aria suprafeţei plane determinate de graficul funcţiei, axa  şi 
dreptele , ) este 
 

│ │
 

 

ul unui corp de rotaţie 
 

• Dacă : , 0,∞  este o funcţie continuă, atunci mulţimea  

, , │  ,
 

 
 

 numeşte corpul de rotaţie determinat de funcţia  (corpul obţinut prin rotirea 
subgraficului funcţiei în jurul axei  cu 360 ). 

 

 

plicaţii 
 

) Se consideră funcţiile : , , 1 şi . Să se calculeze 
ria suprafeţei plane mărginite de graficul funcţiei , axa  şi dreptele 0, 1. 

•  

se

. 

 
A

1
a

 Avem |
 

. 
 
            · |  . 
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2) Se consideră 1 , : ,  ,  . 
 
a) Verificaţi că  este o primitivă a funcţiei . 
 
b) Calculaţi aria suprafeţei plane determinate de graficul funcţiei , axa  şi dreptele 
 0, 1. 

rimitivă a lui  dacă este derivabilă şi 

, deci  este primitiva lui .  

 

0 0 1 1. 

nsideră : 2, ∞ ,

 
a)  este o p . 

 
Avem 1  

b) Cum pentru 0, 1 , 0, aria cerută este  
 

 1

 
3) Se co . el încât aria suprafeţei 

lane mărginite de graficul funcţiei  axa  şi dreptele de ecuaţii 2 şi  să fie ln 3. 

• Avem ln 3 .  
 
Rezultă 

 Să se determine 2 astf
p ,
 

ln 3,  
 

3 ln 1 | ln 3  adică ln
 
sau ln ln 3,  
 

 6

u soluţiile 2 şi 3.  

um 2, convine 3. 
 
4) Fie : 0, ∞ , 1

de unde 0  
 
c
 
C

,   şi ln . 
 
a) Arăt   este o primitivă a funcţiei .  
 
b) Dete ria suprafeţei plane cuprinse între graficul funcţiei , axa  şi dreptele 1 şi 

.  
 

• um ln  este derivabilă şi  

aţi că

rminaţi a

C
1

 
rezultă că  este o primitivă a funcţiei . 

,  
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) lnb | ln . 

tegrând prin părţi rezultă că  
 

In
 

ln  ln | | 1 şi  

1 . 
 

 
5) Fie : , 2 . Să se calculeze aria suprafeţei plane mărginite de 
graficul funcţiei : 0, 1 , , axa  şi dreptele 0, 1.  
 

• vem A 0,  şi deci  
 

ln 1 | ln 1 ln 2 ln . 

) Se consideră : 0, 1 , √
 

2. S6 ă se determine aria suprafeţei plane cuprinse 
între graficul funcţiei , axa  şi dreptele de ecuaţii 0 şi 1. 

• Evident 0 şi  
 

√ 2

 

2 2 | 3√3 2√2 . 

7) Calculaţi aria s raficul funcţiei  
 

uprafeţei plane cuprinse între, g
: 0, 1 , 2 2 1 ,  axa  şi dreptele de ecuaţii 0, 1. 

2 1 ,  

rezultă 0 şi  

2 2 1 . 

p  a
 

1 |

4 2 1 4 2 | 4

1 2 2 4  | 1 2 2 4 4 3 7. 

8) Se consideră : 0, 1 ,

 
• Cum 2 1 0

 

 Integrăm prin ărţi şi vem  

2 2

 
. Să  calculeze aria suprafese ţei plane cuprinse între 

raficul funcţiei , axa  şi dreptele 0, 1. 
 
g

www. didactic.ro 
‐ 3 ‐ 
 



www. didactic.ro 

• Avem dx dx.  

1 1 1  rezultă  

x x 1
1

x 1

 
Cum 

dx
x
3

x
2 x ln x 1 |

5
6 ln 2. 

 
9) Dete inaţi volumul corpului obţinut prin rotaţia, în jurul axei , a graficului funcţiei 

: 0, 1 , 1 . 
 

• Avem 1 1 2  
 

3

 

rm

| 1 1
1
3 3. 

ut pr  rot rul axei , a graficului funcţiei 
: 0, 1 , 3 .  

• 3

 
 

10) Calculaţi volumul corpului obţin in aţia, în ju

3 1
 

· 3 | 1 . 

 
 

11) Se consideră : , . Determinaţi volumul obţinut prin rotaţia, în jurul 
axei a graficului funcţiei : 0, 1 , . 

2 2

 

, 

• Avem  şi  
 

2 2 |  

2 . 

12) Fie : 0, ∞ ,
 

. Dacă , : 1, ,  şi , 
arătaţi că volumele corpurilor obţinute prin rotaţia în jurul axei  a graficelor funcţiilor  şi  
sunt egale. 
 

•  şi  

. 

Cum 
 

2, cele două volume sunt egale. 
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13) Dacă : 0, 1 , √2 , aflaţi volumul corpului obţinut prin rotaţia, în jurul 
axei , a graficului funcţiei . 

2
 

• | . 

14) Fie 0, 1 , . Calculaţi volumul corpului obţinut prin rotaţia, în jurul axei 
ncţiei : 0, 1 ,

 
 :

, a graficului fu . 
 

• 6  

6 | 6 1 . 
 

15) Se consideră funcţia : 0, 1 , . Folosind faptul că 1 1 4 pentru 
orice 0, 1 , să se arate că volumul corpului obţinut prin rotaţia, în jurul axei , a graficului 
funcţiei   este un număr din intervalul , . 

em 
 

• Av .  
 
Din 1 1 4 rezultă  
 

1, adică 
 
  şi integrând pe 0, 1  obţinem 

           
 

   şi de
 

ci 

               sa

          

u 
 

· |  ·  | ,  

           deci  
 

 

16 : 0, ∞ ,
 

) Se consideră funcţia . 
 

a) alculaţi aria suprafeţei determinate de graficul funcţiei , axa  şi dreptele 1, 
2. 

 
alculaţi volumul corpului obţinut prin rotaţia în jurul axei  a graficului : 1, 2 ,

. 
 

C

b) C
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• ) a ln ln 1  | ln | ln ln 2 ln  

b) 

 

•  
 

1 2
1

1
1

1

 

 

2
1

1
1 1

1  

 
1

2 ln ln 1
1

1 |  

1
2

 

2 ln 2 ln 3
1
3 1 2 ln 1 ln 2

1
2  

2 ln
 

2 ln 2 2 ln . 


