Axioma supliment matematic-nr.35

PROBLEME PROPUSE PENTRU CICLUL GIMNAZIAL ?

CLASA aV-a
1. Dacia+b =233 si a+c=11 aritati ci 5a + 3b + 2c este patrat perfect.

Gheorghe Megelea, Bugten:
2. Aflati petechile de numere naturale (a,b) pentru care (a - 3)- (b +4) = 18

Dumitru Oprea, Dragoddnesti, Dambovita
3. Se considerd numidrul A = 13 + 12-13 + 12:132 + 12:13% + ... + 12-132003,
a) Si se arate ci A = 132004,
b) Si se scrie numirul A ca o sumi de doud pétrate petfecte;
C) Si se sctie numirul A ca o sumi de 13 numere naturale consecutive.
Alexandrina Stancin, Ploiesti

4 Si se arate cd numirul A=1+3+3% +...+ 3% se divide cu 10
Liviu Ardelean, Sibiu

5. S4 se determine numirul natural de forma abed, stiind cd dacid se scrie la dreapta cifra
6, se obtine un numdr de 3 ori mai mic ca numdrul ce s-ar obtine din numadrul initial cu
cifra 8 la stanga sa.

Eugen Niza, Plosesti
' unt nu aba undeb =a i aba ivide cu 27

6 Care sunt numerele de forma ab de b + 1 si aba se divide cu 2?

Liviu Ardelean, Sibiu

7. Suma a doua numere naturale este 112, Tmpargind unul dintre numere la cellalt se

obtine cétul 1 si restul 2. Aflati diferenta celor doud numere.
Nicolae Scnratovschi, Constanta

8. Fieu=1+3+5+--+213.
a) Ardtati ci a este patrat petfect.
b) Determinati cifra zecilor numdrului a200%
Dumitru Dobre, Rm. Valoea
9. Suma a patru numere naturale este 2009. Dacd din fiecare numdr considerat se scade

acelagi numdr, obtinem 137, 297, 211, respectiv, 164. S se determine cele patru numere.
Eugen Niza, Plosesti

10. Determinati numerele de forma abc stiind ci: @ =a+2b+3c.
Gheorghe Achim, Mizil

11. 114 gI13 113 g13 p4
Aritati ca numdrul 77-57-216+777-57-6 este natural.

455

Luminita Corneci, 1 dlenii de Munte
1o Fie numerele x =[222 47 .82 165 : 32% +(72ﬂ:{[(25)2]8+4920} si
y=25":5% +3%:9% + 4" .8".
a) Ardtati cd X +Y este pitrat perfect. Hork
2)Se primesc solutii pana la 10 iunie 2010
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CLASA:a Vl-a
L Aflag X € Nastfel incat 14 si se dividd cu 3x + 2).
Liviu Ardelean, Sibiu
2. Demonstrati cd numérul A=7+72+73+,..+71% nu este pitrat perfect.
Gheorghe Megelea, Bugten:
3. a) Scrieti numerele 14 si 142 ca sumi de trei pétrate perfecte.
b) Aritati cd orice putere naturali a lui 14 se poate scrie ca o sumad de trei pitrate
perfecte.
I. Lupea Ploiesti i 1. Tomescu, Mizil
4. Fie unghiurile AOB, BOC, COD adiacente doud cate doud care au suma mdsurilor lor
de 1500 si indeplinesc conditiile: m(# AOB) _a : m(«AOB) — 2 unde a, b si c sunt
m(xBOC) b 'm((BOC) ¢
numere naturale prime care verifica relatia 3a+b=+6¢ =51. Dacd [OM si [ON sunt
bisectoarele unghiutilor BOC, tespectiv COD, aflagi masura unghiului MON.
1. Tomescu, Mizil
5. Fie punctele A, B, C, D coliniare in aceastd ordine. M este mijlocul segmentului
AB, N este mijlocul segmentului CD, iar MN=9cm. Cu cat este egald suma lungimilor
segmentelor AD+AC+BC+BD?
Mariana Mitea, Cugir
6. Aritati ci fractia SN+7 este ireductibili, VN € N.
7n+10
*k%
7. Unghiul format de bisectoarele unghiurilor adiacente <tAOB si <«BOC are misura
de 115°.
a) S4 se determine m(<IAOC) .
b) Daci semidreapta opusi bisectoarei unghiului XAOC formeazi cu [OB un
unghi cu misura de 57°, sd se determine M(<xAOB) si m(«xBOC).
*k*%
8. Numerele x + 5, y + &/ ¢ + x sunt direct proportionale cu trei numere consecutive.
Aridtati cd X este media aritmeticd a numerelor Z i Y.
*k*%
9. Aflati numerele naturale in baza 10 cuprinse intre numerele 2000 si 3000 care impartite
la 213 si dea cétul egal cu restul.
Vasile Mdgureann, 1V dddstrita, Olt
10. Aflati numerele natutale de forma abc, mai mici decét 500, daci:
a) dau restul 5 la impdrtirea cu 9;
b) (a+b+c):7 si (ach +2):7.
Nicolae Stanicd, Briila
1. Aritagi ca numiral a = 22" 5°™2 4 4™1. 25" se divide cu 18, oricare ar fi
n numdr natural.
Liviu Ardelean, Sibiu
12.
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Si se afle suma cifrelor numarului A=2""?.5"+2".5""+2010,ne N,n> 3.
Dan Coma, Viddstrita, Olt
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CLASA: a Vll-a

1. Sa se rezolve ecuatia:
X+2 X+7 x+14 X+142
+ + + o + =66
3 4 5 13

Ozunu Felicia, VVulcan, Hunedoara
2. Aritagi ci suma
_61 1 1 1 1 1/ 1 1 1
S=—4 — 4+ — 4+ — +—t | —+—+—
18 1.4 2.5 3-6 100-103 31101 102 103

este un pitrat perfect.

3. Aritatici \Jon? +8n+2 Q,Vne N .

4. — —
Aritati ci daca X, Y,z € N * astfel incat 4/ XyzZ = zz atunci numarul

Mihaela Doinaru, Sinaia

Maria Frusinoin, Ploiesti

N = se divide cu 4.

XYZ + XZY + YXZ + YZX+ ZXY + ZyX
2-721
Mihaela Doinaru, Sinaia
Comparati numerele:

5. a=1[20 + (=2)24: (—4)0 + (-5)9 : 254]n - [-32 + (=1)"*+1] si
b=[-74+ (7)* + (-1)" ] - [-2 - (-1)"] unde n € N*.
Nicolae Radn, Ploiesti
6. Triunghiul ABC este dreptunghic isoscel cu misura unNghiului A egald cu 90°.
Fie D €(AC) si E in semiplanul deschis determinat de dreapta AC si punctul B, astfel
incat EC L AC si [EC|=[AD]. Aritati ci:
a) [AE]=[BD]J;
b) Unghiurile DBE si AEB sunt complementate;
C) Unghiurile DBE si AEB nu pot fi congruente.

Stefan Smarandache, Bucuresti
In paralelogramul ABCD notam cu M mijlocul lui AD si cu L intersectia dreptelor DM si

7 AC . Paralela prinL la AB taie laturile AD si BC in S si respectiv Q, iar paralelaprinL la
' BC taie laturile AB si CD in P si respectiv R. Sa se arate ca:
a) Aria patrulaterului PQRS este jumatate din aria paralelogramului ABCD.
b) Patrulaterul PQRS este trapez.
C) Dreptele SR, PQ si AC sunt concurente.

Lagar Liarie Radu, Plojesti

8. Aritati ci are loc relagia: 1 + V2007 - 2008- 2009 - 2010 + 1 = 2008 - 2009
Mariana Mitea, Cugir

9. in exteriorul piatratului ABCD de laturd AB= 5c¢m se construiesc triunghiurile echilaterale

MAB, NBC, PCD si QAD.
a)  Si se calculeze aria triunghiului MBN, stiind ca aria patrulaterului MNPQ este egli cu

252+ /3 )em 2.

b) S se arate cd diagonalele patrulaterelor ABCD si MNPQ au acelagi mijloc.
lonela Tonescu, Vdlenii de Munte

10. Aridtati cd numairul /20082 +2009*" este irational-

Gabriela Tdnase, Campina
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CLASA: a Vlll-a

1.

10.

22

Rezolvati in multimea numerelor intregi ecuatia: V7 —xa+va+9— 4
Mariana Mitea, Cugir
Aritati ci (W) £ I, numirul 25 -36™ 4+ 5 - 67'1 4+ 9 este pitrat perfect
Gheorghe Achim, Mizil

Si se arate ci oricare ar i N € N, numarul A = 1 11...11-33...3300...00
3n.cifre n.cifre n.cifre
este un cub perfect. Numerele sunt scrise in baza 10.
Mihaela Doinaru, Sinaia

Fie cubul ABCDA'B'C’D’ cu lungimea muchiei de a cm, M si N mijloacele muchiilor
[AA’] si [DD’],P proiectia lui B’ pe CN si Q proiectia lui B’ pe (BCNM). Calculati:

a) perimetrul si aria triunghiului PQB’;

b) cos«((B'PQ),(ABC))

Toan Pascarn, Ploiesti
5x-1
x-1

Gabriela Tanase, Campina

Aritati ci numirul a = \/14 +6+/5 + \/14 —635 —24/5 + 10 este natural.

V5
Serenela Gabriela Raducu, Pitesti
Fie ABCD un trapez cu bazele AB si CD, AB = 50 cm, CD = 25 cm, AD = 15 cm si
BC =20 cm. Dacd AD n BC = {M}, iar P este un punct exterior planului (ABC) astfel
incat PM este perpendiculard pe planul (ABC) si PM = 24«/5 cm, aflati:
a) ariatrapezului ABCD;
b)  distanta de la C la planul (PAB).

Determinati valorile intregi ale numérului x pentru care este numdr intreg.

Maria Negrila si Anton Negrild, Ploiesti
Si se rezolve in Q ecuatia:

(X +7)+ (X +12)+(x+15)+...+ (x +107) =1742
Alina Matei, Pitesti
Fie paralelogramul ABCD pe planul ciruia se tidicd perpendiculatele a, b, €, d
(Aea, Beb, Cec si Ded) si pe aceste perpendiculare se iau punctele Mea, Neb, Pec si
Qed (de aceeasi parte a planului).
a) Daci E este mijlocul segmentului MP si F este mijflocul segmentului NQ,
demonstrati ci EF este perpendiculard pe (ABC);
b) Daci AM=3t, CP=13t si QD=10t (t > 0), determina{i lungimea segmentului BN
astfel incat punctele M, N, P, Q si fie coplanare.
Maria si Anton Negrila, Ploiesti
Aflati X,y,z € R si care verifica relatia:
Vvei—12c+ 614 vi-20y+ 1494 vz —-16z+73 <15
Manuel Matei, Pitesti
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