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PROBLEME PROPUSE PENTRU CICLUL GIMNAZIAL?

Clasa a V-a
L Un pitrat are perimetrul de 20 cm. .Suprafata lui se decupeazi in doud dreptunghiuri
dintre care unul are perimetrul de 16 cm. Ce perimetru are al doilea dreptunghi?
Nicoleta Nechita, lay
2. Suma a 3 numere naturale este 316. Daca impartim al doilea numar la primul obtinem
catul 3 si restul 18. Impartind al treilea numar la al doilea se obtine catul 2 si restul 12.
Sa se determine cele 3 numere.
Eugen Nitd, Ploiesti
3. ntr-o urni sunt de 4 oti mai multe bile rosii decét bile negre . Se mai pun in urna 2
bile si se constatd cd numairul bilelor rosii este de 2 ori mai mare decat numadrul bilelor
negre. Cate bile din fiecare fel au fost initial in urna ?
Loredana Nedelen, Ploiegti
4. Suma a doud numere este 143, iar diferenta lor este egald cu sesimea numarului mai
mic. 84 se afle cele doud numere.
Loredana Nedelen, Ploiegti
> Si se determine numarul XY stiind ci 20xy09 + xy2009 + 2009xy = 665544
Dan Coma, Vaddstrita, Olt
6. Cétul impartirii a doud numete naturalt este 5, iar restul este 15. Adunind
deimpirtitul, impértitorul, restul si catul obtinem 230. Care sunt numerele?
Petre Constanta, Ploiesti
7. Se scriu numerele naturale nenule in ordine crescitoare: 1, 2, 3, ..... Determinati
a 36 519 —a cifrd din sir.
Daniela Badea, Ploiesti
8. Si se determine patru numere naturale care indeplinesc conditiile:
a) suma lor este 320;
b) adunind la ptimul numir 3, scizand din al doilea numar 3,
inmultind al treilea numdr cu 3 §i impdrtind al patrulea numar la 3
obtinem rezultate identice.
Luminita Corneci, Valenii de Munte
9. Aflati numerele de doud cifre care sunt de cinci ori mai mari decat suma cifrelor lor.
Nico/ae Scuratovschi, Constanta.
10.  Determinati 3 numere naturale stiind ca produsul primelor doua este 126, produsul
ultimelor doua este 108, iar suma dintre primul si ultimul este 26.
Eugen Nitd, Ploiesti
11.  Si se afle numirul X din egalitatea:
[ (207 +206-207):(207-208-207) |- x =111-90: (111+ 222+ 333 +...+999)
Liviu Ardelean, Sibiu
12.  Céate numere naturale de trei cifre au produsul cifrelor egal cu 18?

Gheorghe Megelea, Bugteni
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Si se afle A =aabC divizibil cu 45 stind ca B = abc + bca +cab se divide cu
57.

Tuliana Tragea, Scornicesti, Olt

Scried numarul 29%% 4 6 sumi de dou pitrate perfecte, distincte.
Dan Coma, Viddstrita, Olt
Fiind date punctele coliniare A,B,C,D in aceastad ordine, astfel incat 3AB=2CD,
AD=2AC si BC=6 cm, si se calculeze lungimile segmentelor [AB], [CD] si distanta
dintre mijloacele segmentelor [AB], [CD].
Radnlescu Mariana, Mioveni, Arges

Si se determine toate numerele naturale de doui cifre ab stiind ca ab+ ba este

patrat perfect siad —ba  este patrat perfect.
Anda Marcu, Ploiegti

Comparati 123%'cu 321,

Nicolae Garbovean, Ploiesti

S4 se arate ¢ suma patratelor a patru numere naturale consecutive nu poate fi pitrat
perfect.
Daniela Badea, Ploiesti
Pe semidreapta [OP se considerd punctele: Ag, Ay, ..., Ao §i punctele: By, By, By, ..,
Bn astfel incat: OA,=2 mm, OA1=7 mm, OA;=12 mm, ..., OA2s=10042 mm,;
OBo=5 mm, OB;=11 mm, OB,=17 mm, ... . Se cere:
a) Calculagi cafi cm sunt intre punctele O si Az.
b) Calculat’:i S=0A,+0OA+OA+...+OA20s.
€) Determinati n pentru care By este cel mai apropiat de Asoos.
Liviu Ardelean, Sibiu
Si se determine numerele naturale a,b,c, direct proportionale cu 2,3,4, stiind ca:
a,(b)+b,(c)+c,(a)=20
Cornel Tichindelean, Sibiu
a) Fie AB un segment si Pe [AB]. Care este pozitia lui P astfel incat:
i)AP — BP = minim;
ii)AP — BP = maxim.
b) Pe dreapta OM luim punctele, in acelasi sens, A1 de doud oti mai depirtat de O
decét M, apoi Az de trei oti mai depirtat de O decat M, apoi Az de patru ori mai
depirtat de O decit M etc. Aflati lungimea segmentului OM stiind ci
OA;+0A, +0A3 +..+0A, =180 cm , iar lungimea lui [OM] este numair natural.

Liviu Ardelean, Sibiu

Un numir natural de forma abcd se numeste sengafional daci 2-ab=cd .
a) Céte numere senzationale existi?
b) Ardtati ca orice numir senzational se divide cu 51.
V0ana Craciun si Gheorghe Craciun, Ploiesti
Tntr-un bloc sunt apartamente cu 2, respectiv 4 camere, in total 51 apartamente si
140 camere. Sa se afle cate apartamente de fiecare fel sunt?
Eugen Nitd, Ploiesti
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2x .3x +2x .3x+1 +2x+2 .3x+1

Simplificati fractia — - XeN, pentru a obtine o
T+ T

fractie ireductibila.
Liviu Ardelean, Sibiu

Aflati numarul natural x din proportia l = % , unde
a X
a=_ 1 1 1
S+t :
7-13 13-19 43-49

Liviu Ardelean, Sibiu
S4 se determine numerele prime a,b,c stiind ci (a-2)!+(2b)!=c!-1
Petrte Nachila, Ploiesti

Demonstrati ¢ numdrul 29"neN’ poate fi scris ca o sumi de trei patrate perfecte
nenule .
Maria Negrild si Anton Negrilag, Ploiesti
Daci a,b,c sunt numere naturale astfel incat 11a+G6b=>5c ardtati ¢ 110 divide produsul
(atb)(b+c)(c+a).
Vasile Coman, 1V dlenii de Munte
Fie A ABC cu unghiurile £ B si £ C ascutite, AD iniltimea din A (D € BC) si AE
bisectoarea £ BAD (E e BC) .Demonstrati ci AC = CE daci si numai daci A ABC este
dreptunghic.
Daniela Badea, Ploiesti
Tn jurul unui punct O sunt situate unghiurile AOB , BOC , COD si DOA astfel incét
m(<BOC) = 2 m(<AOB) , m(<COD) = 3m(<AOB) si m(<DOA) = 2 m(<BOC)
a) Sd se arate cd punctele B,0,D sunt coliniare.
b) Calculati masura unghiului dintre bisectoarele unghiurilor AOB si DOA.
¢) Daci [OE este bisectoarea lui BOC si, in plus, [OE] =[OD] =[OA], aritati ci
triunghiul ADE este isoscel.
Lunsinita Corneci, 1V'dlenii de Munte

Sa se arate ca numarul:

N = 27000 1 . 1 . 1
19 (142+3+..+4100 1+2+3+..+4101 =~ 1+2+3+...+1999

este cub perfect.

Luminita Corneci, Valenii de Munte
Fie D un punct al dreptei AB, astfel incat D # B. Punctul C este exterior dreptei AB, iar
P este un punct al reuniunii semidreptelor [CA, [CB si [CD pentru care triunghiurile
APB si BCD au aceeasi arie. S4 se afle in cate pozitii distincte se poate situa punctul P.
Stefan Smarandache, Bucuresti

2
< y . N —n+65 . o . B
S4 se demonstreze ci fractia —————cste ireductibild pentru orice numadr natural
n“—-n+1
nenul N.

Dana Paponiu, Drobeta Turnu Severin
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Sé& se demonstreze inegalitatea:
11 11 1 1 1 1

+ +om + - + <
4 5 6 7 2007 2008 2009 2010

Tuliana Tragea, Scornicesti, Olt
Determinati valoarea |x - y| unde X, Y € Z pentru care avem egalitatea:
X(x-2y)+(y-1)(y+1)=256" —32.2'*
Maria Negrild s; Anton Negrild, Ploiest:
Calculati cea de-a treia cifrd dupa virguld a numdrului:

1+2 243 2007 + 2008
=Sttt 5 7
1.2 2°.3 2007 -2008

Gheorghe Achim, Mizil

S se determine numarul XY stind ¢ Xt = YYyX.

Catdlin Ndchild, Ploiesti
Pe planul pitratului ABCD se ridici perpendicularele AA’ si CC’ de aceeasi parte a
planului.astfel Thcdt OA’ L C'A’, unde O centrul pitratului ABCD.
a) Demonstrati ci CA’ L (BA'D);
b)AD=AA'= J2cem, determinati lungimea segmentului CC’ si apoi calculati o functie
trigonometrica a unghiului planelor ABC si BA'C’.

Anda Marcu, Ploieg

Tn A ABC dreptunghic cu m(£A)=90°fie D piciorul indltimii din varful A pe ipotenuza
BC, iar E si I proiectiile punctului D pe catetele AB, respectiv AC. Fie G intersectia
dintre dreptele BF si CE.S4 se arate cd Agge = Aper -

Daniela Badea, Ploiesti
Lungimile laturilor unui triunghi verifica relatia: 5b* + 2¢? < 2(2ab —ac+ 2bC).

a) Si se arate ci triunghiul este dreptunghic sau obtuzunghic.
b) In cazul triunghiului obtuzunghic si se calculeze atia sa in functie de R, raza
cercului circumscris.
Stefan Smarandache, Bucuresti

Sa se arate ci:
2(x* +y* +2*)2 x3(y+2)+ y* (x+2)+ 2°(x + y), oricare ar fi numerele reale x, y, z.
Stefan Smarandache, Bucuresti

Fie patratul ABCD si E mijlocul laturii [AB]. Dreapta DE intersecteazi

perpendicularain A pe [AC] in punctul F . Si se arate ci punctele C, B, F sunt

coliniare.
Luminita Corneci, V' dlenii de Munte
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