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Adresa de contact: craciun_axioma@yahoo.com 
PROBLEME PROPUSE PENTRU CICLUL GIMNAZIAL2) 

Clasa a V-a 
1. Câte zerouri are la sfârşit numărul 1 2 3 ... 20A      ? Justificaţi răspunsul.. 

Nicolae Scuratovschi, Constanţa 
2. Un tată avea 28 de ani la naşterea fiului său şi 32 de ani la naşterea fiicei sale. Când fiul 

avea doi ani mama avea 28 de ani. Peste câţi ani de la naşterea fiicei sale suma vârstelor 
membrilor familiei va fi 102 ani? 

Adelina Apostol, Ploieşti 
3. Un număr natural de trei cifre este cu 351 mai mare decât numărul obţinut prin 

eliminarea ultimei cifre. Aflaţi numărul. 
Cristian Şendroiu, Câmpina 

4. 
Determinaţi numerele de forma ab  în baza 10, ştiind că fracţia 

2 2

50
a b

 este 

echiunitară. 
Emilian Deaconescu, Ceptura 

5.  Ştiind că 4 32 2 2 548x x x    calculaţi 5x+x5+1950. 
Mariana Rădulescu, Mioveni-Argeş 

6. Stabiliţi numărul elementelor mulţimii A abc N  │ abc divizibil cu (b-7)4}. 

Magda Georgescu şi Mihai Focşeneanu, Ploieşti 
7. Să se determine numerele naturale a,b,c pentru care 23a+2+22b+1+22c=448. 

Maria Negrilă şi Anton Negrilă, Ploieşti 
8. Daca adunăm un număr de două cifre cu 9 , obţinem răsturnatul său , iar dacă scădem 

9 din el obţinem de patru ori suma cifrelor sale .Aflaţi acel număr.  
Ionel Bilciurescu, Boldeşti Scăieni 

9. Se consideră mulţimile A abcd │a,b,c,d cifre distincte, a+b+c+d<14  şi 

B={ a b c d   │ abcd A }. Să se determine suma elementelor mulţimii B. 
Petre Năchilă, Ploieşti 

10. Aflaţi toate numerele natuarle a şi b pentru care avem ab+2b+3a=24. 
Petre Burduşel, Ploieşti 

11. Ştiind că a+b=3,7 şi b+c=5,6 calculaţi 2a+3b+c. 
Cristian Niţă, Ploieşti 

12. Se consideră numărul natural n = 36912151821….2004 . 
a) Câte cifre are numărul natural n? 
b) Care este a 2004-a cifră a numărului n? 
c) De câte ori apar două zerouri consecutive (exact două) în scrierea 

numărului n? 
 

Romeo Zamfir, Galaţi 
 

2)Se primesc soluţii până la 15 iunie 2009 
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Clasa a VI-a  
1. Există cifrele a , c ,e , t , r   astfel încât  să aibă loc egalitatea  

 

     carte  + arte  + rte  + te  + 2008 = 2009e  ? 
   Justificaţi răspunsul 
. 

Ionel Bilciurescu, Boldeşti Scăieni 
2. Suma pătratelor a cinci numere naturale prime şi diferite două câte două este 208. 

Aflaţi numerele. 
Adelina Apostol, Ploieşti 

3. Determinaţi mulţimea {A n │ 2008 2009, 2008 1}nn N n n     
Romelia Scheau, Ploieşti 

4. Arătaţi că fracţia 2 1 3

1 2 3

2 4 3 4
3 3 4 3

n n n

n n n

 

  

  
  

, n N se simplifică cu 5. 

Cristina Raţ, Câmpina 
5. Fie  AOB şi  BOC unghiuri neadiacente suplementare,astfel încât  m( AOB) şi 

m( BOC) sunt direct proporţionale cu 11 şi respectiv 7. În semiplanul opus cu [AO, 

B se ia punctul D astfel încât  OD OA.  Fie OE   OC. Să se afle măsurile 

unghiurilor DOC şi EOB  .   

                                                                         Ştefan Smărăndoiu, Râmnicu Vâlcea 

6. 
Să se calculeze: F = 

nn

nnnnn

3076
25775:

6
357

21













, unde n N*. 

                                                                                   Luminiţa Corneci, Vălenii de Munte 
7. Să se afle x,y,z N, ştiind că:  

16
3

11
2

13
32 zyzxyx    şi .336 zyx  

                                                                                 Luminiţa Corneci, Vălenii de Munte 
8. Aflaţi suma ultimelor 55 de cifre ale numărului 48+49+50+...+268+ 48 49 50 ... 268    . 

Maria Negrilă şi Anton Negrilă, Ploieşti 
9. Arătaţi că mulţimile {A x N │x=5a-2009,aN} şi   

B={y N │y=2008-105b, bN} sunt disjuncte. 
Gheorghe Achim, Mizil 

10.           Să se scrie 2009 ca o sumă de cinci pătrate 
Ionel Bilciurescu, Boldeşti 

 
11. Se consideră şirul :10,32,54,76,98,1110… 

a) Scrieţi următorii trei termeni ai şirului; 
b) Să se determine al 1002-lea termen al şirului; 
c) Să se calculeze suma primilor 50 de termeni ai şirului. 

Gheorghe Bumbăcea, Buşteni 
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Clasa a VII-a 

9. Să se afle c.m.m.m..d.c al numerelor a=2n+4m+3 şi b=3n+6m+4 unde m,n N . 
Nicolae Ivăşchescu, Craiova 

1. Să se determine câtul şi restul împărţirii numărului : 
 
A=1 3 5 ..... (2 1)n     + 2009 la 1309, nN, n 8. 

Ionescu Nicoleta Agenna, Bucureşti 
2. Să se stabilească valoarea de adevăr a propoziţiilor: 

P1:   22625310282611 Q, 

P2:  









 19361935

1
43

1
32

1
21

1  N, 

P3:  75n Q,  n N. 
 

                                                                        Luminiţa Corneci, Vălenii de Munte 
3. a )Arătaţi că , oricare ar fi  x , y , z    R ,  cel puţin unul dintre numerele x2 - xy , y2- yz 

si z2 - zx  este pozitiv (   0 ) 
b)Demonstraţi că (   ) a , b ,c   0 , cel puţin unul dintre ele este mai mare sau egal 
decât media geometrică a celorlalte două. 

Ionel Bilciurescu, Boldeşti Scăieni 
4. Punctul E este mijlocul laturii [AB] a paralelogramului ABCD iar punctul F este 

proiecţia punctului C pe dreapta DE. Să se arate că triunghiul BFC este isoscel. 
Nicolae Gârbovean, Ploieşti 

5. Să se rezolve ecuaţia 3 2 1x     
Albu Gheorghe, Buşteni 

6. În triughiul isoscel ABC avem ( )m A =900. Punctele M şi N sunt situate pe latura (BC) 
astfel MC=NB şi 0( ) 15m MAC  Se duce ,ND AB D AB  . Se ia punctul 
E ( ),[ ] [ ]AC ND AE  . Să se demonstreze că [ ] [ ]DE MN şi DE AM . 

Gheorghe Bumbăcea, Buşteni 
 

7. În triunghiul dreptunghic ABC (m 0) 90A  avem , ( )AD BC D BC  şi [DE 

bisectoarea unghiului ADC, ( )E AC . Dacă 3 2DE cm şi CE=5 cm, determinaţi 
lungimile laturilor triunghiului ABC. 

Gheorghe Achim, Mizil 
8. Fie un triunghi ABC oarecare si N (AC) astfel încât 15∙AN = 7∙NC. Pe latura BC se ia 

un punct P astfel încât  raportul dintre aria ACP  şi aria ΔAPB să fie de 
3

10 .Să se 

calculeze raportul dintre aria ΔAON şi aria ΔAOB, unde O este punctul de intersecţie al 
lui BN si AP. 

Daniela Bucur, Ploieşti 
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10 Calculaţi  200912 13 14 110 1 1 1.... 1 ... 3
11 22 33 1089 2 3 99

           
 

. 

Dan Coma, Vădăstriţa, Olt 
Clasa a VIII-a  
1. Pe planul pătratului ABCD se consideră perpendiculara MB ( AB = MB = 3 ). Fie E 

 (AD) astfel încât DE = 1. 
a) Să se arate că dreptele AC şi MD sunt perpendiculare. 
b) Să se afle distanţa dintre dreptele AC şi MD. 
c) Să se afle distanţa de la punctul M la dreapta EC. 

. 
Luminţa Corneci, Vălenii de Munte 

2. Fie a = x2 + x + 1 , b = y2 + y + 2 , c = z2 +z +3 
 Arătaţi că : a) a , b , c   *

R  , oricare ar fi numerele reale x , y , z 
                    b) a + b + c   

4
21  , ( ) x , y , z   R 

Ionel Bilciurescu, Boldeşti Scăieni 
3. Să se afle numerele întregi m şi n ştiind că 12 3 4 9m n m n     

Cătălina Isofache, Ploieşti 
4. Un elev scrie pe tablă numerele 256; 6561; 390625 . 

Pasul 1 : Şterge cele trei numere şi în locul fiecăruia scrie media geometrică a celorlalte 
două numere; 
Pasul al 2-lea :Aplică pasul 1 pentru numerele obţinute . 

………………………………………………………………………………………… 

Pasul al n-lea :Aplică pasul 1 pentru numerele obţinute la pasul anterior . 
a) Ce numere a scris elevul pe tablă după primul pas ? 
b) Este posibil, ca după un număr finit de paşi, să scrie pe tablă numerele 3000; 

2009; 7175 ? Justificaţi ! 
                                                                             Ştefan Smărăndoiu, Râmnicu Vâlcea 

 
5. Pe planul pătratului ABCD se ridică perpendicularele AA’ şi CC’ de aceeaşi parte a 

planului.astfel încât OA’ C’A’, unde O centrul pătratului ABCD. 
a) Demonstraţi că C’A’ (BA’D); 
b)AD=AA’= 2 cm, determinaţi lungimea segmentului CC’ şi apoi calculaţi o funcţie 
trigonometrică a unghiului planelor ABC şi BA’C’. 

Anda Marcu, Ploieşti 
6. Demonstraţi că: 

   a) ;,
2
1)1(  Nnnnn   

   b) 2008
2008

20092008...
3

43
2

32
1

21











  

 
Dobre Andrei ,Azuga 

7. a)  Să se demonstreze că :
22

baba 


  a, b numere reale pozitive; 
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b) Să se demonstreze că : 200742009200820062005   

c)  Să se  demonstreze că : 345421  nnnnn , n 
număr natural. 

 Ionescu Nicoleta Agenna, Bucureşti 
8. Determinaţi laturile a, b, c ale unui triunghi şi unghiurile, ştiind că: 

     1225628322134 222  ccbbaa  
Cezar Ozunu, Daneţi, Dolj 

 
9. Să se arate că pentru oricare ar fi numerele reale pozitive a,b,c avem: 

a)
2 2

2 2
b c b c 

 ; 

b)
2 2 2 2 2 2 3 2

2
a b b c c a
b c c a a b
  

  
  

. 

Ştefan Smarandache, Bucureşti  
10. Să se arate că în orice paralelipiped dreptunghic de dimensiuni 2 2 2, ,a b c , arie totală S şi 

volum V avem inegalitatea: 2 2 2 18 Va b c
S


   . 

Ştefan Smarandache, Bucureşti 
LABIRINT 

 


