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Aplicaţii ale integralei definite 
 

Aplicaţii 
 
1) Se consideră funcţiile  şi . Să se calculeze 
aria suprafeţei plane mărginite de graficul funcţiei , axa  şi dreptele . 

: , , 1
0, 1

 • Avem |
 

 

 
. 

           · |  . 
 
 

2) Se consideră , : ,  , 1  . 

) Verificaţi că  este o primitivă a funcţiei . 

ţiei , axa  şi dreptele 

a)  este o primitivă a lui  dacă este derivabilă şi . 

itiva lui .  

Cum pentru 0, 1 , 0, aria ce

0 0 1 1. 

 
3) Se consideră : 2, ∞ ,

 
a
 
) Calculaţi aria suprafeţei plane determinate de graficul funcb

 0, 1. 
 

 
Avem 1  , deci  este prim
 

b) rută este  
 

 1

. Să se determine 2 astfel încât aria suprafeţei 
plane mărginite de graficul funcţiei , axa  şi dreptele de ecuaţii 2 şi  să fie ln 3. 

ln 3 .  

Rezultă 

• Avem 
 

 

ln 3,  

dică ln 3 ln 1 | ln 3  
 
a
 
sau ln ln 3,  

e 6 0  

luţiile 2  3.  

 
de und
 
cu so  şi
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Cum 2, convine 3. 
 
4) Fie : 0, ∞ , 1,   şi ln . 
 
a) Arăt i că  este o primitivă a funcţiei .  
 

) Determinaţi aria suprafeţei plane cuprinse între graficul funcţiei , axa  şi dreptele 1 şi 

• Cum ln  este derivabilă şi  

aţ

b
.  

 

1 ,  
 

) ln

rezultă că  este o primitivă a funcţiei . 
 

b | ln . 

Integrând prin părţi rezultă   
 

ln  ln | | 1 şi  
 

 
 că

1 . 

5) Fie , 2 . Să se calculeze aria suprafeţei plane mărginite de :
 

graficul funcţiei : 0, 1 , , axa  şi dreptele 0, 1.  

• Avem 
 

0,  şi dec
 

i  

ln 1 | ln 1 ln 2 ln . 
 

nsideră : 0, 1 , √6) Se co 2. Să se determine aria suprafeţei plane cuprinse 
între graficul func aţii 0 şi 1. 
 

ţiei , axa  şi dreptele de ecu

• Evident 0 şi  

√ 2
 

2 2 | 3√3 2√2 . 
 

7) Calculaţi aria suprafeţei plane cuprinse între, graficul funcţiei  
: 0, 1 , 2 2 1 ,  axa  şi dreptele de ecuaţii 0, 1. 

 

 
• Cum 2 2 1 1 0,  

rezultă 0 şi  
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2 2 1 . 

ntegrăm prin părţi şi avem  

2 2 1 |

4 2 1 4 2 | 4

1 2 2 4  | 1 2 2 4 4 3 7. 
 

8) Se consideră : 0, 1 ,

 I
 

. Să se calculeze aria suprafeţei plane cuprinse între 
graficul funcţiei , axa  şi dreptele 0, 1. 
 

• vem 

 

A dx dx.  
 
Cum 1 1 1  rezultă  

x x 1
1

x 1 dx
x
3

x
2 x ln x 1 |

5
6 ln 2. 

 
olumul corpului obţinut

• 1 2  

 

9) Determinaţi v  prin rotaţia, în jurul axei , a graficului funcţiei 
: 0, 1 , 1 . 

 Avem 1
 

3 |

 

1 1
1
3 3. 

 
 

10) Calculaţi volumul corpului obţinut prin rotaţia, în jurul axei , a graficului funcţiei 
: 0, 1 , 3 .  

 
• 3 · 3 | 3 1 1 . 

 
 

ră : , . Determinaţi volumul obţinut r ia, în jurul 
axei a graficului funcţiei : 0, 1 , . 
 

• Avem  şi  

2 2

 
11) Se conside p in rotaţ

, 

2
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2 . 
 

12) Fie : 0, ∞ , . Dacă , : 1, ,  şi , 
arătaţi că volumele corpurilor obţinute prin rotaţia în jurul axei  a graficelor funcţiilor  şi  
sunt egale. 
 

•  şi  

. 
 
Cum 2, cele două volume sunt egale. 

  
3) Dacă : 0, 1 , √21 , aflaţi volumul corpului obţinut prin rotaţia, în jurul 

icului funcţiei . 
 

• 2

axei , a graf

| . 
 

14) Fie : 0, 1 , . Calculaţi volumul corpului obţinut prin rotaţia, în jurul axei 
, a graficului funcţiei : 0, 1 , . 

 
• 6  

6 | 6 1 .
 

 

 consideră funcţia : 0, 1 ,15) Se . Folosind faptul că 1 1 4 pentru 
orice 0, 1 , să se arate că volumul corpului ob t prin rotaţia, în jurul axei , a graficului 
funcţiei   este un număr din intervalul 

ţinu
, . 

•  
 
Avem .  

 1 1 4 rezultă  
 
Din
 

1, adică 
 
  şi integrând pe 0, 1  obţinem 

    
 

          şi deci 
 
               sau 
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ci            de   
 
16) Se consideră funcţia : 0, ∞ , . 
 

rafeţei determinate de gr a  şi dreptele
2. 

 
ut prin rotaţia în jurul axei  a graficului : 1, 2 ,

. 

a) Calculaţi aria sup aficul funcţiei , ax  1, 

b) Calculaţi volumul corpului obţin

 
• a) ln ln n1  | l | ln ln 2 ln  

• 

 

b)  
 

1 2
1

1
1  

1
 

2
1 1

1
1

1  

 
1

2 ln ln 1
1

1 |  
 

1
2 2 ln 2 ln 3 3

1
1 2 ln 1 ln 2

1
2  

 
2 ln 2 ln 2 2 ln . 

 


